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EXERCICE 1. f:R— {1} = R, 2= ——F7——
/ { }:; T o1
. . x . A . .
1. xl_1>rfoof(:c) = aﬁl—1>I—ll—’loop = xl_1>rfoox = +00. De méme : xl_l)r_nQQf(:U) = xgr_noox = —oo. (en

utilisant le théoreme du plus haut degré).

2. lin} 3 =1et lin} 22 —2x + 1 =0 : le dénominateur tend vers 0, on étudie son signe.
T—r Tr—r

2 2 : : :
r*—2x+1 = (x—1)° > 0six # 1, par conséquent lim ——
(Ainsi la droite d’équation x = 1 est asymptote verticale a C)

= +o0 donc lim f(z) = +o0.
z—1

r— z+2) (22 —2z+1)+32—2 23222424222 —4dx z—
3.Pourz #1, x4+ 2+ x2i2x2+1 = ot )(1272;1” = E— ;52721;11 H280-2 — f(x).
3z — 2 3z 3
4. lim z)—(x+2)= lim ———— = lim — = lim — = 0 par le théoreue du plus
x_>+oof( ) ( + ) z—too 12 — 21 +1 z—too 12 T—+00 T P P

haut degré. On obtient de méme une limite nulle en —oo.
Ainsi la courbe C admet la droite d’équation y = x + 2 comme asymptote en 400 et —oo.

5. On étudie le signe de f(z) — (v +2) = 22 - pourx # 1. Ora? — 22+ 1= (2 - 1)2 >0

x2—2z+1
pour x # 1, donc la différence est du signe de 3x — 2 qui est une fonction affine de coefficient
. . _ 2. T —00 % 1 +00
directeur 3 > 0 qui s’annule en z = £ : OECED) T T

6. Pour tout © # —1, f = % avec u(z) = z* donc v/(z) = 32 et v(z) = 2® — 2z + 1 donc
v'(z) = 2z — 2. Donc pour z # 1 :

f/(:E) _ Y@@ v (@u(z) _ 32%(@’2z41)-2°(22-2) _ 2t 4434342 _ z’(x’—4243)
v(z)? (@7 —22+1)2 @—20+1)2 (a2 2211)2

7. Le trinome 22 — 4z + 3 est de discriminant A = 4 > 0 donc admet deux racines x; = 1 et
xo = 3. Il est du signe (positif) de 1 entre les racines 1 et 3 et de signe contraire a I'extérieur.

22 >0siz#0et (22 —2r+1)2>0six # 1 donc :

T —00 0 1 3

z” + 0 + + +

2’ — 4z +3 + + 0 - 0+

(z? — 2z +1)° + + 0 + +

(@) ¥ 0 + | - 0+

+oo || “+oo +00

f S I hY /

—00 [ 6.75
8. La tangente T a pour équation y = f'(2)(z — 2) + f(2). Or f(2) = ﬁigﬂ = 8 et

f’(2):%:—4doncT:y:—4@—2)+8 d’oﬁ‘T: y:—4x+16‘.

9. La fonction f est strictement croissante sur |0; %[ d’apres la question 7, elle continue sur
[0; 2] car c’est une fraction rationnelle et f(0) =0 < 1 < & = f(2) donc I'équation f(z) =1
admet une solution unique « sur lintervalle [0; 2]. Comme f est strictement croissante sur
2,1, siz > 2, f(z) > 3 > 1 donc f(z) = 1 admet une solution unique sur I'intervalle [0; 1].

'3
A la calculatrice, 0.5 < o < 0.6 car f(0.5) = 0.5 <1 < 1.35 = f(0.6)



10.

EXERCICE 2.

2(a) On saisit la série des vitesses x dans Ly, la série des distances y dans Lo et on calcule la

série des z : Ly = /Lo

1 1 2 3 4 3 6 7
x| 33 33 49 49 1 65| 79 | 93
2 255(230 (380335456471

2(b) On obtient a la calculatrice (RecLiN(ax+b) L1,Ls) : 2 = 0.082 — 0.30.

2(c) On a z = /y = 0.08z — 0.30 donc y = (0.08z — 0.30).

On construit la courbe en calculant les ordonnées y a partir de la série des x.

3. A 120 km/h, la distance d’arrét est de y = (0.08 x 120 — 0.3)? & 86.49 donc il faut prévoir

environ 86,5 metres de distances pour s’arréter.

1.
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